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1. Si consideri la funzione di variabile complessa f(z) = zt, con t un
qualunque parametro complesso e la si sviluppi in serie di Laurent in
un opportuno intorno di z = 1. Si discuta il raggio di convergenza
uniforme e la struttura della serie in funzione del parametro t.

2. Si calcoli la funzione Gamma di Euler Γ(z) nel punto z = −5/2.

3. Dato lo spazio di Hilbert Cd, con d intero > 1

e fissata una base ortonormale {|j〉}dk=1, si consideri l’operatore lineare

X =
d∑

k=1

|k ⊕ 1〉〈k| ,

con ⊕ la somma modulo d tale che k ⊕ nd = k per ogni 1 ≤ k ≤ d e
intero n ∈ Z. Si dimostri che

X† =
d∑

k=1

|k 	 1〉〈k| , XX† = X†X = 1 , Xd = 1 ,

dove k 	 1 denota la sottrazione modulo d. Usando i risultati prece-
denti, si trovino gli autostati di X.
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