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1. Data la funzione di variabile complessa:

f(z) =

√
z

z − 1
, (1)

la si sviluppi in serie di potenze attorno ai punti z = 1 e z = −1 e si
discutano le caratteristiche delle due serie.

2. Si calcoli con i metodi dell’analisi complessa il seguente integrale:

I =

∫ 1

0
dx

√
1− x

x

1

1 + x2
. (2)

3. Sia {|n〉}n∈N una base ortonormale completa in uno spazio di Hilbert
H. Si provi che

(a) la seguente serie definisce un vettore in H,

|z〉 =
∑
n≥0

zn√
n!
|n〉 ∀z ∈ C ; (3)

(b) se a è un operatore su H tale che a|z〉 = z|z〉 allora a|n〉 =√
n|n− 1〉 per ogni |n〉.
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